§.9.
Die Ausnahmef alle.
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(2) ^er-           Wenn wir die Differentialgleichung (1) nach x differentiiren,
rential-    unc| zur Abkiirzung
(3)                                        V' = —
chung                                                        ^#
alien    setzen, so f'olgt:
Reihe so eine s wircl :h eine machsfc
ganze
y^«, gauze -Reilie denen
.   Wir
sind,
ganze .1 ge~ I aus
3 Fall .riick-
und cliese Grleichung geht andererseits auch aus (1) hervor, wenn y durcli y1 und «, /3, y durch os -)- 1, /3 -}- 1, y-f-1 ersetzt wird. Bezeichnen wir also eine Losung der Differentialgleichmig (1) mit  Y"(«, /3, y), so erhalten wir aus (3) und (4) :
(6)
+ 1, H + 1, J- + 1) =
Fiir die Function .F giebt dies die Relation:
|8, y,
die sich unmitteibar durcli Differentiation der hypergeometrischen Reihe bestatigen lasst.
Nimmt man fiir Y(«, /3, y) zwei unabhangige Integrale y^ y.2 von (1), so werclen die Differentialquotienten dy^ldx, dyz/dx nur dann von einander abhangig sein, wenn eine Relation c^ yi~}-c2yz = c besteht, worin Ci, c.2 Constanten und c eine von Null verschiedene Constante ist. Dies ist aber nur moglich, wenn c eine Losung von (1), also a oder /J = 0 ist. Da wir aber ganzzahlige a, /3 ausgeschlossen haben, so erhalten wir aus (5) jedes Y(u -\- 1, /3 -\- 1, y -f- 1) aus Q^m Y(u, /3, y) und es ist also durcli diese Formel der Fall y -{- I auf den Fall y zuriickgefiihrt,
Auf der anderen Seite konnen wir die Differentialgleichung (1) so darstellen:
Setzen wir also
und folglich nach (7): dx       ^          ^